
Soit Pleftzrightsum_i0naizi de degré
n

a0a1za2z2ldotsanznleftzz1rightldotscdotleftzznrightcdotan
Thm Pleftxright admet n zeros z1ldotszninmathbbC
non nécessairement distincte

Exemple leftz1rightn admet 1inmathbbC comme zito de

multiplicité n

Prop Si n est impair et si a0ldotsaninR
alors Pleftzright admet un zéro réel

pleftzrightsumaizi
Plefttright0 4 Pleftoverlinezright0 si aiinmathbbRforalli

Prop

Contre
exemple b c

a1z2iz1i0 Deltab24x

zfracipmsqrt2244i2



fracipmsqrt54i2
2x25sqrt41xpmsqrtfrac5sqrt412

x2y2sqrt41x2y252xy4leftxyiright254i

2y2sqrt415ypmsqrtfracsqrt4152

Rightarrowzfracipmleftsqrtfrac5sqrt4n2sqrtfracsqrt4152iright2

inR1cdotz23z50
Delta0zfrac3pmsqrt9202frac3pmsqrt112

Exemple



zfrac3pmsqrtncdoti2frac32fracsqrtn2ifrac32fracsqrtn2idoverlinez2sqrt5

Exemple

z24z10zfrac4pmsqrt202
2sqrt50i

z12sqrt50i
2sqrt5022sqrt5022sqrt5

overlineZ1Z1 le
conjugué

de z1 est ossi sol

z2inRRightarrowoverlinezLzL idem



Prop Soit Pleftzrightsumakzk apte forallk

alors Pleftzright0LeftrightarrowPleftzright0

prenne sumakzk000i

Rightarrowoverlinesumakzkoverline00002
Propriétés

de overlinez
Rightarrow overlineakzk IERSigmaoverlinezkcdotoverlineleftzkright0

Rightarrowsumakleftoverlinezrightk0
RightarrowPleftoverlinezright0

D'où le thon A

CQFD

Soit Pleftzrightsum_k0nakzk avec ak réels et H

impair
Plas admet n zéros qui vontparpaires

zk et overlineEk



Or le nbre de zéros estimpart donc

i tg zioverlinezi est un aéro de 1

ziinmathbbR


