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Suites de réels

forallxinmathbbNainmathbbRleftanrightngeq0
Exemple

leftbeginmatrix15100endmatrixright 1005 0 1

Lafin de la
suite

compte
Déf Soit cinmathbbR On dit

que
la brute de an est C ou

91

901

0f01

QUOI
0,00001

0,000002

vdots

que an converge vers
C si

forallvarepsilon0existsNvarepsiloninN
ngeqNvarepsilon leftancrightvarepsilon

Not lim_nrightarrowinftyanC



ninmathbbNExemple anfrac1n
À démontrer limanlnfrac1h0
Si dest vrai Soit 220

leftfrac1n0rightvarepsilon

Leftrightarrowleftfrac1nrightvarepsilon

si n assezgrand

leftfrac1h0irightsqrt2leftfrac1hright202
sqrt2frac1n2n0

Leftrightarrowfrac1hvarepsilon
n7 O

Leftrightarrow1varepsilonn
varepsilon0

module valeur
absolue

leftfrac1wrightbegincasesfrac1usifrac1ngeq0leftfrac1nrightfrac1nsifrac1h0endcases
inmathbbN
Ell

inmathbbNleftfrac12right1

Leftrightarrowfrac1varepsilonn
RightarrowNvarepsilonEleftfrac1varepsilonright1

frac1varepsilon

limfrac1n0
preuve Soit varepsilon0 et NvarepsilonEleftfrac1Lright1



Soit encore nN2

RightarrowKEleftfrac1varepsilonright1
nfrac1varepsilon

Rightarrowfrac1nvarepsilon

Rightarrowleftfrac1n0rightvarepsilon
forallvarepsilonxoexistsN c tg ngeqNvarepsilonneqleftfrac1n0rightvarepsilon

nicefrac12

CQFD



UnninmathbbN et ngeq32.2.5

Démontrer à l'aide de la définition

que hun un0 si unfrac3n2 ngeq3

Rappel
Une suite un converge vers c si

forallvarepsilon0 JNetg kgeqN2Rightarrowleftuncrightvarepsilon

preuve Soit varepsilon0

On
suppose que

c'est vrai

leftfrac3n20rightvarepsilon

Leftrightarrowleftfrac3n2rightvarepsilon

NSigma

n20singeq3

n20Leftrightarrowfrac3n2varepsilon



Eleftfrac3varepsilonrrightinmathbbNEleftfrac3Lrright1n22vLeftrightarrowfrac3varepsilonn2
varepsilon0

nfrac3varepsilon2Leftrightarrowfrac3varepsilon2n frac3varepsilon2inmathbbR
NvarepsilonEleftfrac3varepsilonpiright1

RightarrowNvarepsilonEleftfrac3varepsilon2right1
pounds1 ngeqN2

Rightarrowkfrac3varepsilon2

neqn2frac3Sigma
Rightarrowvarepsilonfrac3n2Rightarrowleftfrac3n20rightvarepsilon

late

CQFD



2.2.5

b limfracnn11 à démontrer à l'aide

de la déf



anCforallnlnVhcfrac1nrightarrow0 Thm

kgeq2kinmathbbN
kgeq1

Rightarrowfrac1nkrightarrow0

frac1nk est sous suite de frac1n

frac1n21frac19frac19frac116ldots
Donc lnfrac1n30
Thm Si unrightarrowc et que vnrightarrowd

alors limleftunvnrightcdlmunhmvn
limleftuncdotvnrightccdotdlimuncdotlimvn

Si dneq0 limleftfracunvnrightfraccdfraclnunlinvn



Exemple xinfty

unfrac1n2rightarrow2limleftfrac1h2rightlinfrac1hln2022

n
80

beginmatrixhatwinftynearrow202cdotfrac1vendmatrixninfty
unfracn22k3k2n1unfracfrac1n3cdotleftn2rightfrac1n3leftn3n2n1rightfracfrac1nfrac2n31frac1nfrac1n2frac1n3rightarrowfrac01
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