
Suites de nombres réels
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Une suite Xn est me application

de mathbbN dans mathbbR

mathbbNrightarrowmathbbR

n1XnXleftnright

Déf

Suite définie par
récurrence
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2.2.3
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Définition Soit Xn avec ainmathbbN une suite

de mathbbR
Soit C un nombre réel

epsilon

On dit que tu converge
vers C si pour

tout varepsilon0 varepsiloninmathbbR il existe NLinmathbbN

tg leftxncrightvarepsilon si ngeqN2

Exemple lnfrac1nngeq1
ldotsfrac18frac151 frac14 frac16frac17 frac19frac12frac13

NvarepsilonE
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frac1n000001Leftrightarrowfrac1000001n100000n

Nvarepsilon

Si n100000 alors leftfrac1n0rightleftXncrightvarepsilon
QOUOUL

Notation Si converge
vers C on note

lim_nrightarrowinftyklimknc
Une suite non convergente diverge



Exemple lnfrac1n n
1

to
uparrow0

preuve
Soit varepsilon0

Idée lin k0c0

lefthnrightvarepsilon

leftfrac1k0rightvarepsilon

leftfrac1nrightvarepsilon

frac1nvarepsilon

Leftrightarrowfrac1varepsilonn
nfrac1varepsilon

Il suffit que nEleftfrac1varepsilonright1

leftarightbegincasesasin2geq0asinendcasesfrac1hxsingeq1Rightarrowleftfrac1hrightfrac1h

Eleftxright
partie

entiere

Prop Si xinmathbbR existsminmathbbN

4 mxm1

MH

xinmathbbRm
partie entière



On pose donc Nvarepsilontpifrac1varepsilonH
et si ngeqN2 alors

nfrac1varepsilon par
construction

Leftrightarrowvarepsilonfrac1n
Leftrightarrowleftfrac1hrightvarepsilon

Leftrightarrowleftfrac1n0rightvarepsilon
LeftrightarrowleftXncrightvarepsilon

CQFD


